FUNCIONES RACIONALES EJERCICIOS RESUELTOS

FUNCIONES RACIONALES EJERCICIOS RESUELTOS SON FUNDAMENTALES PARA COMPRENDER LA MATEM TICAS EN EL NIVEL
SECUNDARIO Y SUPERIOR. ESTAS FUNCIONES, QUE SE DEFINEN COMO EL COCIENTE DE DOS POLINOMIOS, PRESENTAN DIVERSOS
DESAF OS QUE PUEDEN SER RESUELTOS MEDIANTE EJERCICIOS PR CTICOS. A LO LARGO DE ESTE ART CULO, EXPLORAREMOS
LAS CARACTER STICAS DE LAS FUNCIONES RACIONALES, SU REPRESENTACI N GR FICA, AS COMO ALGUNOS EJERCICIOS
RESUELTOS QUE ILUSTRAN ESTOS CONCEPTOS. TAMBI N ABORDAREMOS LAS APLICACIONES DE ESTAS FUNCIONES EN PROBLEMAS
DE LA VIDA REAL Y SU IMPORTANCIA EN EL ESTUDIO DEL C LCULO Y EL LGEBRA. CON ESTA GU A, LOS ESTUDIANTES Y
EDUCADORES PODR N FORTALECER SU COMPRENSI N Y HABILIDADES EN EL MANEJO DE FUNCIONES RACIONALES.
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|NTRODUCCIE| N A LAS FUNCIONES RACIONALES

LAS FUNCIONES RACIONALES SON EXPRESIONES MATEM TICAS QUE SE DEFINEN COMO EL COCIENTE DE DOS POLINOMIOS. SE
PUEDEN EXPRESAR EN LA FORMA!

F(x) =P(x) / Q(x),

DoNDE P(x) Y Q(x) soN PoLINOMIOS ¥ Q(x,) # 0. ESTAS FUNCIONES SE UTILIZAN EN UNA VARIEDAD DE CONTEXTOS DENTRO
DE LAS MATEM[E] TICAS Y TIENEN PROPIEDADES [P] NICAS QUE LAS DISTINGUEN DE OTRAS FUNCIONES, COMO LAS FUNCIONES
LINEALES O CUADRP] TICAS.

UNA DE LAS CARACTER[] STICAS M| S IMPORTANTES DE LAS FUNCIONES RACIONALES ES SU DOMINIO, QUE SE DETERMINA
EXCLUYENDO LOS VALORES DE X QUE HACEN QUE EL DENOMINADOR SEA CERO. POR EJEMPLO, SI Q(X) = x - 3, EL DOMINIO DE LA
FUNCIP] N SERP] TODOS LOS N[P] MEROS REALES EXCERTO 3.

CARACTER[P] STICAS DE LAS FUNCIONES RACIONALES

LAS FUNCIONES RACIONALES POSEEN VARIAS CARACTER STICAS CLAVE QUE SON ESENCIALES PARA SU ESTUDIO. A
CONTINUACI N, SE DETALLAN ALGUNAS DE LAS M S RELEVANTES!

DoMINIO Y RANGO

EL DOMINIO DE UNA FUNCI N RACIONAL SE CALCULA IDENTIFICANDO LOS VALORES QUE HACEN QUE EL DENOMINADOR SE IGUALE
A CERO. POR OTRO LADO, EL RANGO PUEDE SER M S COMPLICADO DE DETERMINAR. SIN EMBARGO, SE PUEDE ANALIZAR A TRAV S



DE LA OBSERVACI N DEL COMPORTAMIENTO DE LA FUNCI N EN LOS L MITES.

ASINTOTAS

LAS FUNCIONES RACIONALES PUEDEN TENER ASINTOTAS VERTICALES Y HORIZONTALES:

® ASINTOTAS VERTICALES: SE PRODUCEN EN LOS VALORES DE X QUE HACEN QUE EL DENOMINADOR SEA CERO.

® ASINTOTAS HORIZONTALES: SE DETERMINAN ANALIZANDO EL COMPORTAMIENTO DE F(X) CUANDO X TIENDE A INFINITO.

INTERCEPTOS

LOS INTERCEPTOS DE UNA FUNCI N RACIONAL SON PUNTOS DONDE LA FUNCI N CRUZA LOS EJES. PARA ENCONTRAR EL
INTERCEPTO EN EL EJE X, SE ESTABLECE F(X) = (0Y SE RESUELVE LA ECUACI N. PARA EL INTERCEPTO EN EL ¥, SE EVAL A

FO).

EJERCICIOS RESUELTOS DE FUNCIONES RACIONALES

A CONTINUACI N, SE PRESENTAN ALGUNOS EJERCICIOS RESUELTOS QUE ILUSTRAN C MO TRABAJAR CON FUNCIONES
RACIONALES.

EjeMPLO 1: DETERMINAR EL DOMINIO

ConsIDERE LA FUNCIP] Ne(x) = (2x + 1) / (x"2 - 4). PARA ENCONTRAR EL DOMINIO, IDENTIFICAMOS LOS VALORES DE X QUE
HACEN QUE EL DENOMINADOR SEA CERO.

ResoLVIENDO x72 - 4 = 0, OBTENEMOS:

POR LO TANTO, EL DOMINIO DE F(X)ES: 7] | {2, -2}

EJEMPLO 2: ENCONTRAR LA ASINTOTA VERTICAL

UsANDO LA MISMA FUNCIP] ®(x) = (2x + 1)/ (x"2 - 4), SABEMOS QUE LAS ASINTOTAS VERTICALES OCURREN EN LOS
VALORES DONDE EL DENOMINADOR ES CERO. COMO YA HEMOS DETERMINADO QUE SON X = 2'¥ X = -2, PODEMOS CONCLUIR QUE
ESTAS SON LAS ASINTOTAS VERTICALES DE LA FUNCIP] N.



EjeMPLO 3: GRAFICAR LA FUNCIP] N

PARA GRAFICAR LA FUNCI N, ES IMPORTANTE IDENTIFICAR LOS INTERCEPTOS Y LAS ASINTOTAS. PARA ENCONTRAR EL
INTERCEPTO EN EL EJE X, RESOLVEMOS!

2x + 1 =0, L0 QUE NOS DA X = -1/2. EL INTERCEPTO EN EL EJE ¥ SE ENCUENTRA EVALUANDO A(0) = (2(0) + 1) / (072 -
4) LO QUE RESULTA EN - 1/4.

REPRESENTACIP] N GR[P] FICA DE FUNCIONES RACIONALES

LA REPRESENTACIP] N GR[P] FICA DE FUNCIONES RACIONALES ES CRUCIAL PARA ENTENDER SU COMPORTAMIENTO. ESTOS GR[?] FICOS
MUESTRAN LAS RELACIONES ENTRE LAS VARIABLES Y PERMITEN OBSERVAR LAS ASINTOTAS, INTERCEPTOS Y EL DOMINIO DE LA
FUNCIP] N.

AL GRAFICAR UNA FUNCI N RACIONAL, SE DEBEN SEGUIR LOS PASOS:

1. DETERMINAR EL DOMINIO Y LAS ASINTOTAS.
2. CALCULAR LOS INTERCEPTOS.
3. EVALUAR LA FUNCIP] N EN VARIOS PUNTOS PARA OBTENER UN CONJUNTO DE COORDENADAS.

4. GRAFICAR LOS PUNTOS Y DIBUJAR LA CURVA, TENIENDO EN CUENTA LAS ASINTOTAS.

APLICACIONES DE FUNCIONES RACIONALES

LAS FUNCIONES RACIONALES TIENEN APLICACIONES EN DIVERSAS REAS, COMO LA F SICA, LA ECONOM A Y LA BIOLOG A. Por
EJEMPLO, EN LA F SICA, SE UTILIZAN PARA MODELAR SITUACIONES DE MOVIMIENTO DONDE LA VELOCIDAD DEPENDE DE LA

POSICI N. EN ECONOM A, PUEDEN DESCRIBIR LA RELACI N ENTRE OFERTA Y DEMANDA, Y EN BIOLOG A, PUEDEN MODELAR EL
CRECIMIENTO DE POBLACIONES EN CONDICIONES LIMITADAS.

ADEM S, ESTAS FUNCIONES SON TILES EN LA RESOLUCI N DE PROBLEMAS COMPLEJOS QUE REQUIEREN UN ENTENDIMIENTO
PROFUNDO DE LAS RELACIONES MATEM TICAS. Por LO TANTO, DOMINAR EL TEMA DE FUNCIONES RACIONALES ES FUNDAMENTAL
PARA ESTUDIANTES DE MATEM TICAS Y CIENCIAS APLICADAS.

ConNcLusiP] N

LAS FUNCIONES RACIONALES SON UN COMPONENTE ESENCIAL DEL ESTUDIO DE LAS MATEM TICAS QUE PERMITE A LOS
ESTUDIANTES ABORDAR UNA VARIEDAD DE PROBLEMAS MATEM TICOS. A TRAV S DE EJERCICIOS RESUELTOS Y UN AN LISIS
DETALLADO DE SUS CARACTER STICAS, ESTE ART CULO HA PROPORCIONADO UN MARCO COMPRENSIBLE PARA TRABAJAR CON
ESTAS FUNCIONES. LA PR CTICA CONTINUA CON EJERCICIOS DE FUNCIONES RACIONALES FORTALECER LA COMPETENCIA
MATEM TICAY FACILITAR UNA COMPRENSI N M S PROFUNDA DE CONCEPTOS AVANZADOS EN EL FUTURO.



Q: ¢QUPPI SON LAS FUNCIONES RACIONALES?

A: LAS FUNCIONES RACIONALES SON EXPRESIONES MATEMP] TICAS QUE SE REPRESENTAN COMO EL COCIENTE DE DOS POLINOMIOS,
GENERALMENTE EN LA FORMA F(x) = P(x) / Q(x), ponpe Q(x) NO PUEDE SER CERO.

Q: éCP] MO SE DETERMINA EL DOMINIO DE UNA FUNCI[?] N RACIONAL?

A: EL DOMINIO DE UNA FUNCI N RACIONAL SE DETERMINA IDENTIFICANDO LOS VALORES DE X PARA LOS CUALES EL DENOMINADOR
ES IGUAL A CERO, YA QUE ESOS VALORES NO EST N PERMITIDOS EN LA FUNCI N.

Q: QU] SONLAS ASINTOTAS Y C[?] MO SE ENCUENTRAN?

A:LAS ASINTOTAS SON L NEAS QUE UNA FUNCI N SE APROXIMA PERO NUNCA TOCA. LAS ASINTOTAS VERTICALES SE
ENCUENTRAN EN LOS VALORES QUE HACEN QUE EL DENOMINADOR SEA CERO, MIENTRAS QUE LAS ASINTOTAS HORIZONTALES SE
DETERMINAN ANALIZANDO EL COMPORTAMIENTO DE LA FUNCI N CUANDO X TIENDE A INFINITO.

Q: éCP] MO SE ENCUENTRAN LOS INTERCEPTOS DE UNA FUNCIP] N RACIONAL?

A: PARA ENCONTRAR EL INTERCEPTO EN EL EJE X, SE ESTABLECE F(x) = O Y SE RESUELVE PARA X. PARA EL INTERCEPTO EN EL EJE
Y, SEEVALP] A LA FUNCIP] NEN X = 0.

Q: dCUP] L ES LA IMPORTANCIA DE LAS FUNCIONES RACIONALES EN LA VIDA REAL?

A: LAS FUNCIONES RACIONALES SE UTILIZAN EN DIVERSOS CAMPOS COMO LA F SICA, ECONOM AY BIOLOG A, DONDE
MODELAN RELACIONES COMPLEJAS ENTRE VARIABLES, PERMITIENDO HACER PREDICCIONES Y AN LISIS SOBRE FEN MENOS REALES.

Q: ¢QUP] PASOS HAY QUE SEGUIR PARA GRAFICAR UNA FUNCI[P] N RACIONAL?

A: PARA GRAFICAR UNA FUNCI N RACIONAL, SE DEBE DETERMINAR EL DOMINIO Y LAS ASINTOTAS, CALCULAR LOS INTERCEPTOS,
EVALUAR LA FUNCI N EN VARIOS PUNTOS Y GRAFICAR LOS RESULTADOS, TENIENDO EN CUENTA LAS ASINTOTAS.

Q: ¢QUPP] DIFERENCIAS EXISTEN ENTRE FUNCIONES RACIONALES Y OTRAS FUNCIONES
POLINPP] MICAS?

A: A DIFERENCIA DE LAS FUNCIONES POLIN MICAS QUE SON SIMPLEMENTE EXPRESIONES DE LA FORMA P(X), LAS FUNCIONES
RACIONALES INVOLUCRAN UN COCIENTE DE DOS POLINOMIOS, LO QUE INTRODUCE COMPORTAMIENTOS COMO ASINTOTAS Y
DISCONTINUIDADES QUE NO EST N PRESENTES EN POLINOMIOS SIMPLES.

Q: <PUEDEN LAS FUNCIONES RACIONALES TENER ASINTOTAS TANTO VERTICALES COMO
HORIZONT ALES?

A: S , LAS FUNCIONES RACIONALES PUEDEN TENER TANTO ASINTOTAS VERTICALES, QUE OCURREN DONDE EL DENOMINADOR SE
HACE CERO, COMO ASINTOTAS HORIZONTALES, QUE DESCRIBEN EL COMPORTAMIENTO DE LA FUNCI N EN LOS EXTREMOS.



Q: EXISTEN SITUACIONES EN LAS QUE LAS FUNCIONES RACIONALES SON INAPROPIADAS
PARA MODELAR DATOS?

A: SP| , EN SITUACIONES DONDE LOS DATOS PRESENTAN UN CRECIMIENTO EXPONENCIAL O LOGARP] TMICO, LAS FUNCIONES
RACIONALES PUEDEN NO SER ADECUADAS. EN TALES CASOS, ES PREFERIBLE UTILIZAR OTRAS FORMAS DE MODELADO
MATEM[P] TICO.

Q: dC[F] MO PUEDEN LOS ESTUDIANTES PRACTICAR CON FUNCIONES RACIONALES?

A: LOS ESTUDIANTES PUEDEN PRACTICAR FUNCIONES RACIONALES A TRAV S DE EJERCICIOS EN LIBROS DE TEXTO, PLATAFORMAS
EN L NEA, Y RESOLVIENDO PROBLEMAS PR CTICOS QUE INVOLUCREN LA APLICACI N DE ESTAS FUNCIONES EN CONTEXTOS
REALES.
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